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	LES SUITES NUMERIQUES (T°S)


 I - Rappels sur les suites
- Suites arithmétiques
La suite (Un) est une suite arithmétique si et seulement si chacun de ses termes se déduit du précédent en lui ajoutant une constante r appelée raison de la suite.
	Propriétés :

▪ pour tout n, [image: image1.png]U1 = U, + 1




▪ pour tout n, [image: image2.png]U, = Uy +n.r




▪ pour tout n et pour tout p, [image: image3.png]U, =U,+ (n—p)r




▪ une suite arithmétiques est croissante si et seulement si sa raison r est positive.

▪ pour tout n, [image: image4.png]S, =Ug+U;+...+ U,






- Suites géométriques
La suite (Un) est une suite géométrique si et seulement si chacun de ses termes se déduit du précédent en le multipliant par une constante q non nulle appelée raison de la suite.
Propriétés :
	▪ pour tout n, [image: image5.png]U1 = U, X q




▪ pour tout n, [image: image6.png]L, = Uy x q"




▪ pour tout n et pour tout p, [image: image7.png]Up =U, x ¢"7F




▪ une suite géométrique est strictement croissante si et seulement si :

[image: image8.png](q > let Uy > 0)ou (0<q< let Uy <0)




▪ une suite géométrique est strictement décroissante si et seulement si :

[image: image9.png](q > let Uy < 0)ou (0<q<let Uy >0)




▪ pour tout n, [image: image10.png]S, =Ug+U;+...+ U,






- Suite majorée, minorée, bornée
Suite majorée :

	On dit qu'une suite [image: image11.png]L



 est majorée si et seulement si il existe un réel M tel que:   [image: image12.png]neNU, < M






Suite minorée :

	On dit qu'une suite [image: image13.png]L



 est minorée si et seulement si il existe un réel M tel que:  [image: image14.png]neN.U,>M






Suite bornée :
	On dit qu'une suite [image: image15.png]L



est bornée si et seulement si elle est à la fois minorée et majorée.


II - Convergence et divergence de suites

- Suite convergente

	La suite [image: image16.png]U,



 est dite convergente si il existe un réel noté [image: image17.png]


vers lequel tend la suite en [image: image18.png]+nC



.

On écrit alors : [image: image19.png]lim U, = L.(L € R

Nerurw il






- Suite divergente

	La suite [image: image20.png]U,



 est dite divergente si elle :

▪ n'a pas de limite.

▪ a une limite infinie.


III - Théorème sur les limites d'une suite

- Quelques limites de suites

Théorème 1 :

	pour tout entier naturel p, on a :

▪ [image: image21.png]lm n" = +oc
et




▪ [image: image22.png]1
1 — =0

arerp






Théorème 2 :

	Soit q un réel non nul :

▪ Si [image: image23.png]


, alors   [image: image24.png]lim g% = 400
lim




▪ Si [image: image25.png]


, alors   [image: image26.png]



▪ Si [image: image27.png]


, alors la suite ([image: image28.png]


) est divergente


- Opérations sur les limites

	Si Un a pour limite
	L
	L
	L
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞

	Si Vn a pour limite
	L'
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞
	- ∞
	- ∞

	Alors (Un + Vn) a pour limite
	L + L'
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞
	- ∞
	?


	Si Un a pour limite
	L
	L>0
	L>0
	L<0
	L<0
	+ ∞
	+ ∞
	0
	0

	Si Vn a pour limite
	L'
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞
	- ∞

	Alors Un x Vn a pour limite
	L * L'
	+ ∞
	- ∞
	- ∞
	+ ∞
	+ ∞
	- ∞
	?
	?


	Si Un a pour limite
	L
	L
	L
	+ ∞
	+ ∞
	- ∞
	- ∞
	+ ou - ∞

	Si Vn a pour limite
	L'
	+ ∞
	- ∞
	L'<0
	L'>0
	L'>0
	L'<0
	+ ou - ∞

	Alors Un / Vn a pour limite
	L / L'
	0+
	0-
	- ∞
	+ ∞
	- ∞
	+ ∞
	?


- Comparaison de suites

Théorème 1 :

	Soit [image: image29.png]U,



 une suite telle que :  [image: image30.png]fm U, = +o0




Si la suite [image: image31.png]


 est telle que, à partir d'un certain rang,

[image: image32.png]


  alors :  [image: image33.png]





Théorème 2 :

	Soit [image: image34.png]U,



 une suite telle que :   [image: image35.png]



Si la suite [image: image36.png]


 est telle que, à partir d'un certain rang,

[image: image37.png]


    alors :   [image: image38.png]lim

Nerurw il






Théorème des gendarmes :

	Soit [image: image39.png]U,



 et [image: image40.png]


 deux suites convergentes et ayant la même limite [image: image41.png]



Si la suite [image: image42.png]w,



 est telle que, à partir d'un certain rang,

[image: image43.png]


     alors :    [image: image44.png]fm W, =L
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